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| FISADELUCRU NR. 1
INTRODUCEREA $| SCOATEREA INTREGILOR iN/DINTR-0 FRACTIE

Intelegl

. . . o x S A o . e . A .
Fie fractia supraunitari —. Aplicind teorema impartirii cu rest, rezulti x = y - z + 7, unde z este cétul, iar
¥

e T 5 = ZiF .
r este restul impértirii lui x la y. Atunci: £=u=y—i+1=z+1.

V. Y. Yy y

X e = et Ao - r
Deci, —=z+— (citim ,,z Intregl §1 — ~ $1 notdm z—j.
y Yy Yy

< . X r 5 a e £
@ Dacd scriem — = z—, spunem cé am scos intregii din fractie;

Y
e Daci sctiem z— =2 , Spunem cd am introdus intregii in fractie.
y
Exemple:
1
5 5 5
5. 4§= 4-5+3 _20+3 =£.
5 5 5 5
Exersaml

1. Scrie sub formi de intregi si fractii:

a) 4 intregi si trei cincimi; b) 6 intregi si trei patrimi; ¢) 12 intregi si patru septimi;
d) 9 intregi si cinci optimi; €) 7 intregi si o doime; f) 15 intregi si doud treimi.

2. Scoate intregii din fractiile:

432 635
)2, By 222 Ol el S
12 17 5 29 81
3. Introdu intregii in fractie:
1 9 2 1 4
3—; b) 8—; ¢) 3—; d)17—; €) 23—.
g 6 ) 48 ) 5 ) 15 ) 9
4. Determini numirul natural # in fiecare dintre situatiile:
a) ﬂznl; b) 2251; 0 £:3£; d) ﬁ=ni; e) £=4£.
6 6 8 8 11 11 11 11 25 25
B. Compari, scotind intregii din fractii:
23 . 54 15 . 19 21 7 42 .11
a) — si —; b) — s1 —; ¢) — si —; d) — s1 —.
)52t ) FHS ok . b
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Fixdm!

SF B

43 L bl : . it
, unde a este numdr prim format dintr-o singuri cift3.
a —

Scoate apoi intregii din fiecare fractie.

1. Scrie toate fractiile de forma .

,xe N (discutie dupa x).

2. a) Scoate intregii din fractia L
2x+1

b) Determind x e N, astfel incat fractia 34i87 sd contind exact 7 intregi.

3 Doey 2= si s mg, scoate Intregii din fractiile:

10 10 8
2 l; b) n+13; & n+3 ; d) 2n :
m m+1 2m+4 Tm-5

4. Scoate intregii din fiecare dintre urmitoarele fractii, unde @ € N;
i) 6a+7 8a+1 Sa- 1 7+4a

b) c) d)
Incadreaza apoi fiecare fractie intre dous numere naturale consecutive.

a+l’ a a+ 3

e s = : 8 7 5 =5 =
5. Activitate in echipd. Determinati fractiile supraunitare de forma =);, stiind cd numdritorul 8x este

patrat perfect, iar numitorul y—7 este numdr prim. Scoateti intregii din fiecare fractie.

VerificGm!

& %

1. Determini:

3

e - = e ! x :
a) cel mai mic si cel mai mare numdr natural x, pentru care fractia o confine exact 3 intregi;

p . 3x+2
b) cite numere naturale x au proprietatea ci fractia

contine exact 10 intregi.

2. Stiindcin!=1-2-3-...- n, scoate intregii din urmatoarele fractii:

3 1+2%3+..+100 b) 147 +13= 4310
2+4+6+..+50° 245+8+..+164"°
2019+1 1+34+5+...42019+1

c) 3 d) = :

2019 1010
3. Stiindcin!=1-2-3-...n, arati ci:
I+ 44!
) 515, py ASb 11
o 46 46
(MA AUTOAPRECIEZ. ................... ) (NOTA PROFESORULUI. ..................... )
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FISA DE LUCRU NR. 2
CEL MAI MARE DIVIZOR COMUN A DOUA NUMERE NATURALE.
AMPLIFICAREA $1 SIMPLIFICAREA FRACTIILOR; FRACTII IREDUCTIBILE

Inteleg!

Cel mai mare divizor comun a dou numere naturale a si  este un numir natural d, care:

1) divide pe a si pe b;

2) orice alt divizor comun al numerelor a si b este si divizor al lui d.

Cel mai mare divizor comun, prescurtat ¢.m.m.d.c., a dousi numere naturale a si b se noteazi cu (q, b).
Exemple: (4, 12) = 4, (40, 50) = 10, (15, 20, 25) = 5.

Putem identifica c.m.m.d.c. a dous numere naturale, scriind toti divizorii acestora.

7 or < o 5 R = St . ¢
A amplifica o fractie = cu un numar natural nenul » inseamnd a inmul{i si numiritorul, si numitorul

fractiei cu 7. Prin amplificare, se obtine o fractie egali cu cea dati.

i . 5) 3

Notim: —=29 Exemplu: 208 20y lS_

n-b T80

A simplifica o fractie % cu un numdr natural nenul » inseamnd a imparti $i numéritorul, si numitorul

fractiei la n. Prin simplificare, se obtine o fractie egalii cu cea dati.

(n . 14 ¥
Notim: £ =27 Exemplu: . i = 2.
b b: 42 42:14 3 ;
O fractie care nu mai poate fi simplificatd se numeste fractie ireductibild. Altfel spus, dacd cel mai mare
divizor comun al numéritorului §i numitorului unei fractii este 1, atunci fractia este ireductibili.

Exemple de fractii ireductibile: g,—,—,—,—.

ExersaGm!

1. Calculeazi c.m.m.d.c. al numerelor:
a) 42 si 36; b) 40 si 25; ¢) 72 si 88; d) 108 si 270; e) 432 si 288.
2. Amplifici cu 5 urmatoarele fractii: E; — = = —; :
311" y 50" b+1 a+b
12 18..3x 15x+27y 4.3

3. Simplifica prin 3 dtoarele fractii: —; —; —; : ;
implificd prin 3 urmétoarele ac;u 15’ 48° 9y 21a+33%° 3.7

4. D3 exemple de numere care au cel mai mare divizor comun egal cu:

a) 2; b) 6; ¢) 10; d) 14; e) 25.
5. Adu la formi ireductibild urmitoarele fractii:
74 2 4
. . +
s 72 3,3 25 : b) 5200 : s 1716 ; d) 34a+34b .
25375511 18200 4290 S5la+51b
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' Fix&ml

1. Aﬂé numdrul natural y, astfel incét fiecare dintre urmatoarele egalititi s3 fie adevirata:

)__ )Z_E )y+2 3y+6
10’ e y+7 48
2. Arati ci urmitoarele fractii sunt ireductibile, oricare ar fix € N:
Tx+10 4x+3
a) b) .
5x+7° 6x+4
3. Simplifici fractiile:
% 173173; b) cﬁ+bﬁ1+cab 0 xyOxy'
731731 Xyz + yzx + zxy 38038
4. Afl3 numerele naturale y, pentru care urmatoarele fractii sunt reductibile:
s 4y+3
y+ y+6° T7y+6

5. Activitate in echipi. Aflati cea mai mare si cea mai mica fractie de forma 1a73 , care se simplificd prin 36.

c51
Verificdm!
1. Simplifica fractia M si determind cifra g, astfel incét fractia obtinuti si fie ireductibili.
TalalaTla
8" +2"-(3"+7")

2. Arati ci fractia se poate simplifica printr-un numdr natural diferit de 0 sau 1, pentru

9"_4"
- *
oricen € N .

2:344:6+6-9+...+2010-3015

3. Adu la formi ireductibila fractia: -
3:546-10+9-15+...+3015-5025

k k+2
4. Aratici fractia F = 122—,{225—,(1 este reductibild pentru orice k € N.
2 3 2n
B. Arati ci fractia G e ,n e N', este ireductibil.

@y 2l

6. Daci x e N, simplifica:
17x L 17x+] : 36 # 6x ™ 2x+2 3 3x+1 i 2x+1 3 3x+2

i b) -
7+ T 36-6"—6-6" —21-6

1 3 2014
2015°2015° 7 2015

a)

7. Determind numdrul de fractii ireductibile din multimea 4 = {

(MA AUTOAPRECIEZ. ................. ) (NOTA PROFESORULUI. .................... )
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FISA DELUCRU NR. 3
CEL MAI MIC MULTIPLU COMUN A DOUA NUMERE NATURALE.
ADUCEREA FRACTIILOR LA UN NUMITOR COMUN

Intelegl

Cel mai mic multiplu comun a dous numere naturale a si b este un numir natural m, care:

1) este multiplu al lui a si al lui b;

2) orice alt multiplu comun al numerelor a si b este divizibil cu .
Cel mai mic multiplu comun, prescurtat c.m.m.m.c., a doud numere naturale a si b se noteazi cu [q, b].
Exemple: [4, 12] = 12, [40, 50] = 200, (15, 20, 25) = 300.
Putem identifica c.m.m.m.c. a dou# numere naturale, scriind multiplii nenuli ai acestora pani cind gisim
primul multiplu comun.
Pentru a aduce doud sau mai multe fractii la acelasi numitor, se procedeazi astfel:

e se calculeazi cel mai mic multiplu comun, care va fi numitorul comun;

* se calculeaza cétul dintre numitorul comun §i numitorul fiecrei fractii;

e se amplific3 fiecare fractie cu catul corespunzitor.
Exemple:

5) 4)
1. % si % =[4,5]=20;20:4=5;20:5=4. Deci :71—=;—5 si —2—=i

3) 2)
17 13 . ‘ Djpusy Ay g
2.~ i = =[30, 45} =90; 90.:30°- 35700 45 =2, deci et

30 ¥ 35 =04 2 * 30790 25 %

Exersém!

1. Calculeazi c.m.m.m.c. al numerelor:

a) 10si 15; b) 30 si 40; ¢) 27 si 54; d) 28 si 70; e) 112 5i 252.
2. Se consideri fractiile: —;=; —; —; —; —; —; ——._'. 22 Amplific3 fractiile, astfel incat toate fractiile
rezultate si aibd numitorul 360.

3. Afli cel mai mic numitor comun pentru fiecare pereche de fractii:

4 .9 15 .13 11 17 5 .18
— §i —; b) — si —; €) — si —; d) — si —.
a)5$18 )165124 )18$63 )11$55
4. D3 exemple de perechi de numere, care au cel mai mic multiplu comun egal cu:
a) §; b) 13; ¢) 24; d) 36; e) 45.
5. Adu fractiile la cel mai mic numitor comun: .
W) B2 JE.2 e
36 12 94 40 24 45°20
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1. Ordoneazi descrescitor urmitoarele fractii, aducandu-le mai intéi la acelagi numitor:

72355 1 5 2 3§ 351 9
a) = u e b) F i e et C) F 9 ey sl S
S5 5.3 6 12°'3'4°6 5421
2. Se considera fractiile: —1—; 1; i,i
36 28 56 42

a) Afld c.m.m.m.c. al numitorilor fractiilor.
b) Adu fractiile la cel mai mic numitor comun.

3. Determini ab in fiecare dintre urmitoarele situatii:

a) [a6,2b|=112; b) [ 25,160 | = 450; 0) [E, 5] =325.
4. Compari urmitoarele fractii, aducAndu-le mai intai la acelasi numitor:
& si 11 b) 7 si 5 e o 13 si 31
2.5 .2l 3.5~ 3.5 ¥.9.10~ 3. 711

5. Activitate in echipi. Stabiliti valoarea de adevir a propozitiilor:
a) [36, 64, 76] = 72; b) [144, 96, 196] = 588.

Verificdml!

1. Fienumerele a=2n+Ssib=5n+12,n € N. Arati ci [a,b]=a- b, oricare ar fin € N. (Prin [q, b] s-a
notat cel mai mic multiplu comun al numerelor a si 5.)

a%125™% b+127™

2. Compari fractiile f, = 6 7=

cu a si b numere naturale.

a+ 625" b+343°"°

3. Calculeazi c.m.m.m.c. al numerelor: 81'2 + 9%* g 27" + 3%,

4. Considerim numerele naturale nenule a, b si c.

a) Demonstreazi ci, daci (a, ¢) = (b, ¢) si [a, c] = [b, c], atunci a = b.

b) Araté ca (a, b) + [a, b] 2 a + b, unde (a, b) = c.m.m.d.c. al numerelor a si b, iar [a, b] = c.m.m.m.c. al
numerelor a si b.

7 2x+3y 3x+1 25

8 b = 9 cis ) d = 2 2 ®

25k 3y 3x+1 7 (x+2)"+(2y+1)
simultan naturale, dac3 si numai daci d este numér natural.

B. Fiea= unde x, y € N". Arati ci a, b, ¢ sunt

(MA AUTOAPRECIEZ. ................ ) (NOTA PROFESORULUI. .................... )
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FISADELUCRUNR. 4
ADUNAREA $I SCADEREA FRACTIILOR ORDINARE

Inteleg!

Adunarea si sciiderea fractiilor cu acelasi numitor
Pentru a aduna sau scddea doud fractii ordinare cu acelasi numitor, se aduni, respectiv se scad numaritorii
si se pastreaza numitorul comun:

a b a+b
+—=

, pentru orice a, b € Nsin e N';

n
b a-b 5 4 *
-——= , pentruoricea, b e N,cua>bsine N.

n n

Adunarea si sciderea numerelor rationale pozitive exprimate prin fractii cu numitori diferiti

Pentru a aduna sau scidea doud fractii ordinare care au numitorii diferiti, se aduc mai inti fractiile la acelasi

numitor si apoi se aplicd regula de adunare, respectiv scidere de mai sus.

n
a
n

Exemplu: Pentru a calcula suma —27—0 + %, se procedeazi astfel:

e Determindm numitorul comun al fractiilor, care este [20, 15] = 60.

3)
o Amplificim fractia 2l0 cu catul dintre 60 si 20, si anume cu 3, si obtinem —2% =~%. Amplificidm si
T STy K. 14 o
fractia — cu cétul dintre 60 si 15, si anume cu 4, si obfinem —=—.
15 15 60
e Suma numerelor 75 si - este £+E=§—7-, iar, respectiv, diferenta numerelor fLd si s este
20 15 60 60 60 20 15

it Gnmdral i1
60 60 60 12°

Observatii:

1. Dacd fractiile care se adund sau se scad nu sunt ireductibile, este preferabil si se simplifice pAna devin
ireductibile i apoi si se aduci la acelasi numitor.

2. Rezultatul adunarii sau scderii trebuie, de asemenea, sé fie exprimat printr-o fractie ireductibila.

3. Adunarea fractiilor este asociativd, comutativi si admite ca element neutru numirul 0.

4. Scéderea fractiilor nu este nici asociativd, nici comutativa.
1 ks 4 k™ ol.x |
"n-(m+l) n n+l’ nm+k) n n+k’

1. Calculeazi:

a)..1_+£’ b)§+£+1~3_’ c)E_l, d)3_5_£’ e)_3_+§+l
4 4 6 6 6 9 9 63 63 8 8 8

2. Calculeaza:
a) _1_+§; b) l_i; c) ..1_+l+§, d) 3__2., e) _8—_i
9..7 20 18 4 24 8 5 13 39

Fise de lucru diferentiate — clasa a V-a @ 17



3. Calculeazi:

a) 42—21; b) Sl+6—1—; c) 6 +52+1£ - d) 41—13.
6 4 4 10 3= %24” 2 3
4 Calculeazé: |
)— i+ 5 b) 3l+4l+—2—; c) l+i+3+i; )3 +2L+'2
72 24 36 3 7% 2 3 18 9 27 10 10

5. Calculeazi:

1 1 I 11 1 i
—?+_6’ b)— —t+—+—4— =
4 4 2 4 8 16 32 64 128
1. Calculeaz:
a)(43 3724) 2% by 991 _(7 13—237)
35 g 26 13 26
2. Calculeazi:
)2_2 b) 6666_3333 & 12121212 11111111
77 88 7777 <5585" 17171717 19191919
3. Calculeazi, grupind convenabil termenii:
I 41 9 2 7 Ll =3 7
Byl L, 3, b) o2+

— —
100 10 100 10 15 12 100 50 60°

4. Un muncitor, lucrand singur, termini o lucrare in 24 de ore, altul, in 40 de ore, iar al treilea, in 15 ore.
a) Cit lucreazi intr-o ori fiecare muncitor?
b) Cét lucreaz3 intr-o ori cei trei muncitori 1mpreuna‘7
¢) Calculeazi in cite ore termini lucrarea cei trei muncitori, lucrdnd impreuns.

5. Activitate in echipi. Fie a=l+l+l+ " L $i b=— 1 +£+§+...+%. Calculati g + 5.
2534 4 2019 2- 434 2019
Verificéml
1. Calculeaza:
1 1 1 1 e g e | e 1
Q) —+—+— . F—— b) —+—+—+—. +——;
12 2-3 18: 99100 30 42 56 72 2652
2 22 D 3 3 3
) — +...+ g d) — +..+ :
1 3 3.5 5 5.7 97-99 1. 4 4. 7 7-10 100-103

15 1515 151515 151515...15
2. Calculeazi a - et x
13 1313 131313 131313...13
26 de cifre
1 1 1
3. Arati cd 1+ s+ —+..+——<2.
277 2012
4. Daca 2012+2012+2012=2013, atunci calculeazi —2— + A +c+2+2013’ unde a, b, ¢ sunt
a+l b+2 c+3 a+l b+2 c+3 2012

numere rationale pozitive.

8. Verifici egalitatea 1—%+§—l+ +—l-—i— 1 o -

—t—t.t—.
4 39 40 21 22 23 40
(MA AUTOAPRECIEZ. .................. ) (NOTA PROFESORULUE. ............... )
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FISADELUCRU NR.5
INMULTIREA FRACTIILOR ORDINARE

Inteleg!

inmultirea unui numdr natural cu o fractie ordinara
Pentru a inmulti un numir natural cu o fractie ordinari, se inmulteste numarul cu numiritorul si se

E . a n-a q 5 . 0
pastreazi numitorul: 7. = = et oricare ar fi n, a si b numere naturale, cu b diferit de zero.

: @ . (6
Exemple: a) 7-—§—=7—§=3—5 =£; b) 15..8_=1.5_8=@ =§,

28 28 28 4 18 18 18 3
Inmultirea a doui fractii ordinare

Pentru a inmulti dous fractii ordinare, iInmultim numéritorii intre ei si numitorii intre ei:

%-:ci-:%, oricare ar fi a, b, ¢, d numere naturale, cu b si d diferite de zero.
115 11157 H5Y 3 A o1 G0 o) g
Exemple:a) - —=——=— =—; b) - —=—=— == ==,
5. 1755517 =85F | =17 T 38 .1 788 | 56, siildaigs)
Observatie: Calculele devin mult mai usoare daci se fac simplificirile inainte de a efectua produsul.
1 3 ,é’ 7
Exemple:a) i.2=/‘-—’2{=.1_3=2’ 2.2:3{.%:1_‘7.:7
78 11X v 48 4 HA 11
1ae? £ 1

Inmultirea fractiilor este asociativi, comutativa, distributiva fatd de adunare si scidere si admite ca element
neutru numarul 1.

1. Calculeazi:

3 7 1 3 7
3., b)20- —; — - 21; d6. —; e) —-14.
") 2 ) 25 9 36 ) 4 ) 56
2. Calculeazi:
%3 4 11 2 3 17 20 7 25
= b —— —— d e —_—
D357 )33 933 )03 )5
3. Calculeazi:
1553 4 2 9 3 6.1
1——; b) 3—-—; ‘ —1=; d) —-2-.
9135 ) 3315 2315 ) 1173

4. Calculeazi:

Fise de lucru diferentiate — clasaa V-a ¢ 19



B. Calculeazi:

1. Calculeaza

B2 416 py 35.88 33 70
14 128 3 68 44 77 22 25
2. Calculeaza: 7
a) 102 izl i b) 11 11 11 1L
204 9 19 2 3 4 200
e B S () 1 . 5 I =R
3. Daci 1 + —+— +—+...+—= =5, atunci calculeaz §——§ si apoi S.
3 geee g 3 3
4. Se considerd numerele g = liiﬂ sib= Eié % . Ordoneazi descrescitor numerele
2 46 2018 35547, 2017
az,a-bsi b
S : ; 1 1 1 1 I 1
5. Activitate in echipii. Fie A= | 1+~ |-[ 14— |-...[ 1+ —— siB=|1-=[{1——|-...]1-———].
2 3 2011 2 3 2013
a) Calculati numerele 4 si B. b) Aratatici 4 - B< %
VerificGml

1 1 1
1. Arati ca drul A este pitrat perfect,unde A=2+4+6+ ... +4036) -| —+—+ +———J
atd cd numdrul 4 este pitrat perfect, unde ( E ( e 20180010

13219— Arati ci p<i.
2 46 100 10

| 33—1_43—1_ .73—1
uttie]l Alel T i

3. Calculeazi produsul

&. Fie numirul n=1-2-3-...-70-(1+%+§+...+i).

70

a) Arati cd numirul » este natural. b) Aratd cd numirul # se divide cu 71.

B. Se dau numerele a=i-§-§--...-£,b el . 3—5
S L9555 6 8 10 36
a) Compari numerele a si b. b) Aratd cd 3a< 1.
o G : = 9 108 144

6. Determini cea mai mici fractie nenuld, care, inmultitd pe rind cu fractiile 7 o1’ a3 , dd un numir
natural.
(MA AUTOAPRECIEZ. ................... ) (NOTA PROFESORULUI. .................... )
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