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FISA DE TUCRU NR. I
lrurno0ucEREA $t ScoATEREA irurnre tL0R il/otNTR-0 FRAcIE

lngelegl

Fie fraclia supraunitarl 
t 

. Apli"aod teorema impdrfirii cu rest, rezslt}, x: y . z* r, unde z este cAtul, iar
v

resterestulimp[(irii luixlay.Atunci: x -y'z+r -y'" +' =z+L.yyyyy
\

Deci, { =z+L (citim ,vintregi$i l"qinotam zl l.y y y y)

o Daci scriem 
* =,' , spunem cd am scosintregii din fracfie;yv

o Dac[ scriem "' =' , spunem c[ am introdus intregii in frac{ie.yy
Exemple:

l. !=7 +2 =72 :5 5 5.

^ ^3 4.5+3 20+3 23
-. --555s

,ffi €rers6mt
re'
l. Scrie sub forml de intregi qi frac{ii:

a) 4 intregi qi trei cincimi; b) 6 intregi 9i trei pdtrimi; c) 12 intregi gi patru geptimi;
d) 9 intregi gi cinci optimi; e) 7 intregi qi o doime; f) 15 intregi gi doud treimi.

2. Scoate intregii din fracliile:
20 123 18 at 4327 ,. 635a)O; b)n; .)Tt Zg. Esl

3. tntrodu intregii in frac{ie:
I s -2 t 

"\n!.a) 3 U; b) 848; c) 3r; d) lTls; 
s

4. Determini numdrul natural z in fiecare dintre situaliile:

"l 
I =nL, bl n 

=57 : "l 
g=3L: 

d) g =r!, et l?1 =4L.'6 6. -8 8. 11 ll' 11 11' 2s 2s

5. Compar5, sco!6nd ?ntregii din fracfii:
,23.54 -,15 .19 .21 .r7 _ 42.11u) g $t ttt n) 7 $t;; c) - tt ?; ol rr $i ?.

Fise de lucru diferentiate - clasa a V-a w 1 1



Fir6m!

I' Scrie toate fracfiile de forma 

=, 
unde a este numdr prim format dintr-o singur[ cifr[.3a-2'

Scoate apoi intregii din fiecare fracfie.

2. a) Scoate intregii din frac{ia #.,x e N* (discufie dup6x).

b) Determinix e N, astfel incdt fracfia * " 
confind exactTintregi.

3. Dacd i =r1 $i += rl, r.ou," intregii din fracliile:10 10 ' 8 -8' ------ -^^-

a\ L;
m

n) ar+;
m+1

, n+3
c) _.' 2m+4'

dr 2n

lm-5
4. Scoate intregii din fiecare dintre urmltoarele fractii, unde a e N*:

^)Qi]; b)8o*1, .)5o-1, n7+4aa+l a a -' a+3'
incadreazdapoi fiecare fracfie intre dou6 numere naturale consecutive.

5. ,lctivitate in echipi. Detenninafi fracfiile supraunitare de forma g, 
stiind cd num6rltorul gx este

y7
pltrat perfecl iar numitorul y7 este numdr prim. Scoate{i intregii din fiecare fracfie.

w
h Verific6m!
;rt

l. Determind:

a) cel mai mic qi cel mai mare nurn[r natural x, pentru care fracfia jL 
contine exact 3 intregi;

b) cdte numere naturale r au proprietatea cd fractia ?f:2 confine exact l0 intregi.' 11

2. gu

a)

. 20191+l
c) _.' 2019

3. gtiind c6, n! : | . 2. 3 . .... n, aratl cd:

al st?. 845,
'77

1+2+3+...+100.
2+4+6+...+50'

..1+7+13+...+319
hl .' 2+5+8+...+164'
,. l+3+5+...+2019+l

s'-.' 1010'

6; 45!+ 44!+ t 
= 44r. 

J-.
'4646

U,rA AUTnApEECnEZ: ....................1
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Ft$A DE TUCRU NR.2
crr rrltat MARE DtvtzoR coMUN n oouA NUMERE NATURALE.

Avtpt-lFtcAREA gt stMpltFtcAREA FRAcTIL0R; FRAcTI tREDUcIBtLE

@
ffi l4ebgt

Cel mai mare divizor comun a doud numere naturale a qi b este un numdr natural d, care:
l) divide pe a Sipe b;
2) orice alt divizor comun al numerelor a Si b este gi divizor albfi d.
Cel mai mare divizor comun, prescurtat c.m.m.d.c., a doud numere naturale a gi b se noteazd, cu (a, b).
Exemple: (4,12) : 4, (40,50) : 10, (I5,20,25) : 5.
Putem identifica c.m.m.d.c. a doui numere naturale, scriind tofi divizorii acestora.

A amplifica o fractie I t,, utt numdr natural nenul n inseamnd a inmulli gi numiritorul, gi numitorul

fracfiei cu n. Prin u*punc*e, se obline o fracfie egarr cu cea dati.
n\

Notim: 
n' 

a 
-n' a. 

Exemolu: 
t) 

3 - 5'3 - 15.

b n-b 7 5.7 35'
r este A simplifica o frac{ie | "u 

* numrr natural nenul z inseamn[ a impirfi gi num6r6torul, gi numitorul
b

frac{iei ran.P,insimplificare, se obline o fracfie egaltr cu ceadata,.

Notim: 
a\n -a:n. Exemnlu: 

28@ 
-28:14 -2b b:n. -----=--' 42 42:14 3'

O fracfie care nu mai poate fi simplificatS se numegte fracfie ireductibill. Altfel spus, dacl cel mai mare
divizot comun al numir[torului qi numitorului unei fracfii este 1, atunci fracJia este ireductibil6.

Exemple de fracfii ireductibile: ?;!;!;ry:Y.3',9',8' 5 '7

ffi
"ffi €rers6m!
ffii.
7. Calculeazi c.m.rn.d.c. al numerelor:

a) 42 si36; b) 40 qi 25; c) 72 ei 88; d) l0S qi270; e) 432 ei 288.

2. Amplificdcu 5 urmltoarele frac{ii: ?t !, L, 4, a +2' x + y 
.3'll' y'sb' b+l'a+b'

3. simplifici prin 3 urmltoarele frac{ii: ?, \t 3x . t5x+27 y 
; 

o' 't 
.-- - ---r-' 15' 48' 9y' 2la+33b' 3.7'

4. ne exemple de numere caxe au cel mai mare divizor comun egal cu:
a)2; b) 6; c) 10; d) la; e25.

5. adu h form[ ireductibill urm[toarele fracfi:

r a) J::-; b) :?:! t .) 1716 

' or 34a+34b 
.......1 ' 2' .33.52.11' *' 1g200' "' 4zg0' s' 

s:u+slh'
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G1#cl$f"T r. v Ie i Fllomlffi?B,sa
l. ena numlrul naixaly,astfel incOt fiecare dintre urmltoarele egalitili s1fie adevirat5:

3v
a) --:''5 10'

2. Xald,c6 urm[toarele fractii sunt ireductibile, oricare ar fi x e N:

a> 1=4;
yl)

. v+2 3v+6
C) ' =--L-.'y+7 48

- vI4a)L ;y+6 br 4v*3 
.'7y+6

5. ,l'ctivitate in echiptr. Aflafi cea mai mare qi cea mai micl fractie de fonna '1'=Ur, care se simplificl prin 36.
c1ld'

Yu*iric6mt
l. Simllific dfraclia :"3=t3:3: qi determin d cifra a, astfelincdt fractia oblinuti sr fie ireductibila.

la la la la

2. lra;s*c[ frac{ia 
8. +2!:(1'-+7') 

se poate simplifica printr-un numrr natural diferit de 0 sau 1, pentru
9n -40

orice n e N*.

4. ene numerele naturaley, pentru care unnltoarele frac{ii sunt reductibile:

2.3+ 4.6+ 6.9 +...+ 2010.3015

3.5 + 6.10 + 9.15 +... + 3015 .5025

este reductibil[ pentru orice ft e N.

. 7x+10
a) _.' 5x+7'

3. Simplific[ fracfiile:

. r73r73
a) _.' 731731'

b) 4"*3.
' 6x+4

- - "U"+t*+*Ob) :;
xyz+ yzx+ zxy

. xv0xvcl' '' 38 038

- - 36. 6x -2x+2.3x+l - 2x+t .3x+2

' 36.6',-6.6',-21.6',

3.

4.

Adu la formd ireductibili fuac[ia:

4o .zso*' -rArati cd fractia F =T-Su _l

b. Arate cefra4ialz''2t ""'22" +7

ffi' n € N*' este ireductibila'

6. Dacd.r e N., simplific[:

. l'7' +17'*1a) ,-r'.r ;

7' Determind numdrul de frac{ii ireductibile din mul{ime , U={#,h, ,#}

IMA AUTOAPBECIE: ....................1
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Ft$A DE LUCRU NR.3
cn nnnt Mtc MULTIpLU coMUN A oouA NUMERE NATURALE.

AoucrnEA FRAcTnLoR LA uN NUMtroR coMUN

rcntru

z. S * # =[30,45]:90;90:30:39i90: 45:2,A""i "$=ff, " 
*=tnO.

@ &ers6ml

t. Calculeazl c.rn.m.m.c. al numerelor:
a) 10 qi 15; b) 30 qi 40; c)27 si54; d) 28 si Z0; e) tt2 si252.

2. se consideri frac{iile: +t|tf: h,#t*t*t?*t*t#. Amplificd frac1iite, astfel inc6t toate fracfiile

reztltate sd aibd numitorul 360.

3. ane cel mai mic numitor comun pentru fiecare pereche de fracfii:

"rf*f; b)]fu,#, .rlj*fr; arfrr$
4. oe exemple de perechi de numere, care au cel mai mic multiplu comun egal cu:

a) 8; b) 13; c)24; d) 36; e\45.

5. Adu fracfiile la cel mai mic numitor comun:n*,*' ur |,J; "r#,*, ur#,#.

Fige de lucru diferentiate - clasa a V-a * 1 5

ffi
# Ingelegt

Cel mai mic multiplu comun a doui numere naturale a gi b este un num[r natural m) cate:
1) este multiplu al lui a gi al lui b;
2) orice alt multiplu comun al numerelor a qib este divizibilcam.

Cel mai mic multiplu comun, prescurtat c.m.m.m.c., a doul numere nafurale a gi 6 se nateaz6,cula, bf.
Exemple: 14,I2l: 12,140,501 : 200, (15,20,25) : 3gO.
Putem identifica c.m.m.m.c. a dou[ ilrmere naturale, scriind multiplii nenuli ai acestora p6nd c6nd glsim
primul multiplu comun.
Pentru a aduce dou[ sau mai multe fracfii la acelagi numitor, se procedeaz[ astfel:

o se calculeaz[ cel mai mic multiplu comun, care va fi numitorul comgn;
o se calculeazi c6tul dinhe numitorul comun qi numitorul fieclrei frac{ii;

in 36' o se amplific[ fiecare fracfie cu cdtul corespunzltor.
Exemple:

r. ] Si 1=rO,5l:20;20:4:5;20:5:4.Deci 
" 
1=#U, 

"?=*.

,.,,,..'l



I.T

'.t Fir6ml

l. Ordoneazl descrescitor urrn[toarele fraclii, aducdndu-le mai int6i la acelagi numitor:
7235tt

") s'ts't'?t
5 23s

') n'|'Z'E

Se consideri fracfiile: l,a, !,2.
36'28'56'42'

a) Afln c.m.m.m.c. al numitorilor fracliilor.
b) Adu frac{iile la cel mai mic numitor comun.

Determini ob itr fiecare dintre urmitoarele situalii:

il l'6,%f=tt2; D la2s,rbo]=aso;

4. Compard urmitoarele fracfii, aducdndu-le mai intAi la acelagi numitor:

.3519
") i'q'r'ro'

2.

3.

q l's,6bl=325.

5. Activitate in echiptr. Stabildi valoarea de adevir a propoziliilor:
b) 1L44,96, 196l: 588.

, 13 31c) yru tr 
3t'?.11

, unde x, ! € N*. Arate cd a, b, c sunt

,9t3a) 
Zr.S 

$t 
,z 

"r;

7 11
D) * $l -=iJ- .) J.5'

a) [36, 64,76f :72;

ffu"rtfic6ml
1. fienumerele a:2n+ 5 $i b :5n+ 12,n e N. Amti c|la,bl:a.b,oricare arfrn e N. (Prin la,bls-a
notat cel mai mic multiplu comun al numerelor a qi b.)

2. compardfrac{iile 1=ffi $i .fz =##, cu a si b numere narurale.

3. Calculeazi c.m.m.m.c. al numerelor: 8112 + 92a gi 271s + 34s

4. Consider[m numerele naturale nenule a, b Si c.
a) Demonstreazd c6, dacd (a, c): (b, c) qi [a, cf : lb, c], atunci a : b.
b)Aratic6(a,b)+fa,bf2a4b,unde(a,b):c.rn.m.d.c.alnumerelorasib,iarla,b]:c.m.m.m"c.al

numerelor a qi b.

E. rie o: -J-. b:2:*31 . ":3*-jt . d:2x+3y' 3x+l' 7

25

(x + 2)2 + (2y +I)2
simultan naturale, dac[ qi numai dacil d este numdr natural.

IMA AUTnApBEct EZ ....................1
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Ft$A DE LUCRU NR.4
AourunREA gl ScAoEREA FRAcTULoR oRDINARE

@ hsebsr
Adunarea gi sctrderea fracfiilor cu acelagi numitor
Pentru a aduna sau scidea doud fracfii ordinare cu acelagi nurnitor, se adun6, respectiv se scad numdrltorii

gi se pSstreazd numitorul comun:
a b a+b --*::+a =Y, pentru oice a, b e N gi n e N*;nnn
t -! =o-b , pentru oice aob e N, cu atb gi z e N-.

Adunarea gi sceOe#a #o*.#to. rafionale pozitive exprimate prin fracfii cu numitori diferifi
Penfru a aduna sau scddea dou6 frac{ii ordinare care au numitorii diferiti, se aduc mai int6i fracfiile la acelagi

numitor gi apoi se aplici regula de adunare, respectiv scddere de mai sus.

Exemplu: Pentru a calcula ,o-u ] * j, ," procedeazi astfel:20 15',
o Determinlm numitorul comun al fracfiilor, care este [20, 15] : 60.

o Amplificlm frac{ia * "u 
c6tul dintre 60 qi 20, gi anume cu 3,9i obfinem 

t' 

*=}. e*pmrcdm gi20 ' -2 '- ----', '- 20 60

bl s-a fraclra -!- "ocetul 
dintre 60 gi 15, gi anume cu 4, qi obfinem ^t + =+.15 15 60

o Suma numerelor a ,i a 
"r,. 

?1 16 37 
ectiv- diferenta numt 7 4

Z0 , 15 60+A=f;5, iar, respectiv, diferen{a numerelor 
20 $i 15 

este

21 16 5 I
60 60 60 t2

Observafii:
1. Dacd frac{iile care se adun[ sau se scad nu sunt ireductibile, este preferabil si se simplifice pdnd devin

ireductibile gi apoi si se aduc6la acelaqi numitor.
2. Rezultatul adundrii sau scdderii trebuie, de asemenea, sd fie exprimat printr-o fractie ireductibili.
3. Adunarea fracfiilor este asociativi, comutativd gi admite ca element neutru numirul 0.
4. Scdderea fractiilor nu este nici asociativi, nici comutativd.

_111k1l
Jr 

-:--- 

Dr 

-=---.

n.(n+l) n n+l' n(n+k) n n+k

L.c. al

ffirffi €rers6m!re
l. Calcaleazl:sunt , i.1' b) ** +.+' ,+-;' t #-#' .) **;.*
2. Calculeazd:

.......t o !r*]; t ;-*' ., i* +.*' or :-J; o *jt
Fige de lucru diferenliate - clasa a V-a w 'l 7



5. Calculeazd:

,l I I I I 1

') a*E* t*v* t* +;
4!\
ffit-..1"*'I Fir6ml

1. Calculeazi:

o(+t-n4)-('#i;
2. Calculeazd

.55 33a) n-**;

Calculeaz[:

o +]-zl; br s].ufr'
Calculeaz[:

') *.;i.*' ol ,* .01-,fi,

e 6++ '1.tfr' a> +I-1J.

.l 5 2 4.) J* rt*i*n; d) ,i.r*.#

ul 1*l*1* I * I * I * I'2 4 8 16 32 & t28'

,,r*-(,,i-"*)

, t2t2I2l2 llllilllet_' l7t7t7r7 l9t9t9t9'

a>!*1*,7,*tr *3 *7' 25 15 t2 100 50 60'

utA*l*l*1..* I 
'' 30 42 56 72"" 2652'

ol **i+j-*...*' r.4 4.7 7.10 ' "' ' 100.103'

-, 6666 3333
' 7777 555s',

Un muncitor, lucrdnd singur, terminr o lucrare in24 deore, altul, in 40 de ore, iar al treilea, in 15 ore.
a) C6t lucreazl intr-o or5 fiecare muncitor?
b) Cet hcreazi intr-o ord cei trei muncitori innpreun[?
c) Calculeazi in cdte ore termini lucrarea cei trei muncitori, lucrand irnpreuni.

5. Activitatein echipi. rie o=l+l*1*...*+ li a= I *l*]*...*+* .carcutalia+ b.

ffiu"riflcdml 

2 3 4 20te'-- 2 3'4""'20ts'"'

l. CalctleazL:

3. Calculeaz6, grupdnd convenabil tennenii:
,49 I I 9

al __L_f _1_.' 100 l0 100 
' 

10'

,l I I Ial 
-r_r_r___f 

- 
:'r.2 2.3 3.4 99.100'

,2 2 2 2
C) 

--:--= 
1-...1JI' 1.3 3.5 5.7 97.ge',

2. Calcureaze o= 
l5 * 1515 

+ 
151515 + + 151515...15

13 t313 131313 
'"" 

J31313...13'
26 deci&e

3. Arau.a r+1+l+...+--l ^.2.2. 3' 2012'

4. Dacr #.#.X=2013, atunci carcuteazd,

numere rafionale pozitive.

a b+l c+2 2013
a'rr+ b+2*"*g *m., unde a, b, c sunt

5. verifice egalitatea t - +. + - + *... * + - + = a * I * a *... * !2 3 4 39 40 2t 22'23""'40
IMA AUT0ApBEC|E: .............,......1
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Fl$A DE LUCRU NR.5
Truuurlr REA FRAcTT rLoR oRD r NARE

@ hsetest

inmulfirea unui numtrr natural cu o fracfie ordinartr
Pentru a inmulli un numlr natural cu o fracfie ordinar[, se inmul{eqte numdrul cu num6r6tonrl gi se

ptrstreazi numitorul: n. 1 = 
n' o

b = -7, oricare ar fr n, a gi D numere naturale, cu & diferit de zero.

Exemple: r r.*=X=#" =1, rl rs.fi=#=#" =?.
inmultirea a doutr fracfii ordinare
Pentru a inmulli doul frac{ii ordinare, inmul{im numiritorii intre ei gi numitorii intre ei:
aca.c
b'; = 

-, 
oicare ar fr a, b, c, d numere naturale, cu 6 gi d diferite de zero.

Exemple: ul 1.E- l'15 =]lt'- 3 . b) 1.?1 -4'21 -84( -2!Q -3-' 5 l7 5.17 g5 17' "' 'l & 7.g 56 14 2'
Observa{ie: Calculele devin mult mai ugoare dacl se fac simplificlrile inainte de a efectua produsul.)re'137

Exemnle: * !.!=/',4 - 1'3 - 3. ', 32 42 zr n -r'7 --:em're: a) 7'T=7q= 1'r= ,; b) a'?=ffi=rJ=t'
4,

inmullirea fra4iilor este asociativi, comutativ[, distributivi faln de adunare gi scddere $i admite ca elem€nt
neutru numdrul l.

ffi
W &ersdml

l. Calculeaz[:

a)g.l; u)zo.!-; q!.n; oyo.l, qJ-.A.2' 25' '36 4', -',56-"

2, Calculeaz5;:

"t ?.1; ul 1.1; "t 
?.1' or 11.?9, o L.E.

57' 5 g', ',59', -',lo 3', -'1549'

3. Calculeaz*

c sunt "l rl'1; ul s!.1: .l 2.r1, ot 9.21.
34' 715 ',g-5 'll-5'

4. Calculeazi:

">1'? !, b 2 (4 3\ 1s7,8 )tltz) s' ,G:)(;+)' ,+:ii
.........t

Fige de tucru diferenliate - clasa a V-a * 1 9



5. Calculeaztr:

" + [*-*)'
G\
ff'? Fk6mtn

;L

1. Calculeazd:

,t g?.9.rr1.a,' t4 r28 
^-3 

68'

2. Calculeazd:

a) 102. 3 .z!.!'' --- 204 -g Ig'

61 s.1+s.1-s.1- tl 22 2
D *:-i +,' o i (+.*)'

,. 55 88 33 70Dl-'4477222s

nl r1.r1.r1.....r-1-.'234 200

3. Dace t . +.+*i. .# : s, arunci catcuteazdr-*r ei apoi s.

4. se considerd numerete a: : i I ffi u, u = 1.1.+ #. ordoneazr descrescdtor numerele

d,a.b sibz.

E. Activitateinechiptr. FieA=['.;) ('.f ('.#) *a: ['-;) (,-f (,-#)
b) Ar;tafi cdA.B < !

ffiu.riftc6mt
tr. Aratn cdnurrfirulAestepatratperfect,undel :(2+4+6+... +4036) (i.*. .r-;)

2. r'ie ,=t .t .t .' 24 6 100 --10'

3. calculeazr produsul + 
= 

{:1 ... t:1.
2'+l 33 +l 43 +I "' 73 +l'

4. rie num[ru] n =r.2.3.....70.l,t *1*1*...*!).\ 2 3 7o)'

a) Calcul4i numerele I gi B.

a) Arati cI num[rul n este natural. b) Aratn c[ numIrul n se divide cu 71.

5. se dau numerele o =4 .6. g 
..... 34 

. b =5 .7 . 9
579'35'- 6810"'36'

a) Comparl numerele a gi b. b) Aratii cd3a < l.

6. Detennini cea mai mici fracfie nenul6, care, inmulliti pe r6nd cufracyile E,
natural.

lMi AUTOApBECTEZ: ....................1

2A *r Fige de lucru diferenliate - clasa a V-a
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dii un num[r
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